ACADEMIA ALCOVER. PALMA DE MALLORCA

ST ENCUENTRAS ALGUN ERROR COMUNICALO. POR FAVOR. AL
CORREO DE LA PAGINA WEB.

FLINCIONES. CARACTERISTICAS.

INTERPRETA’EI['IN DE LNA GRAFICA. DOMINIO DE DEFINICIGN. FUNEIﬂN INVERSA O RECIPROCA. )
COMPOSICION DE FUNCIONES. CONTINUIDAD. CRECIMIENTO. MAXIMOS. MINIMOS. TASA DE VARIACION
MEDIA (T.V.M.). TENDECIA Y PERIDDICIDAD.

1. INTERPRETACION DE GRAFICAS.

. En la siguiente gréfica se representa la altura de un mévil (y en metros) frente al tiempo (x en
minutos).

a. &Cudl es la altura a los dos minutos?

b. 4En qué instante se encuentra a 3 metros de altura?

c. &4A qué altura se encontraba al empezar el movimiento?

d. &Durante cuénto tiempo se mantiene a 3,0 metros de altura?

e. 4En qué intervalo de tiempo se mantiene por encima de los 3 metros?

Ty

a.2 m.

b. alos 3 minutos y a los 6,75 minutos.
c.0m.

d. 2 minutos.

e.de 6,75 a 10 minutos.
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2. Baséandote en la gréfica siguiente, calcula:
a.Valoresdeysix=0,1,2,35y8
b.Valoresde xsiy=2,1y2,5

y

ax=0,y=5x=1L,y=4x=2,y=1x=3,y=1,x=5y=25x=8,

b.y=1,xdesde1a3,5y=2,x=175x=45yx=6,25y=25x=1"7y

2. DOMINIO DE DEFINICION.

El dominio de una funcién es el conjunto de valores que puede tomar la
variable independiente (x).

Seguiremos el siguiente esquema:
1. Si la funcion tiene x en el denominador, hacemos denominador =0y
resolvemos la ecuacién resultante.
El dominio sera R - {soluciones denominador = 0}
2. Si la funcioén tiene raiz de indice par, hacemos radicando > 0 y resolvemos
la inecuacidn resultante. El dominio sera un intervalo.
3. Si la funcién tiene un logaritmo de f(x), hacemos f(x)>0 y resolvemos la
inecuacion resultante. El dominio sera un intervalo.
4. Funcién exponencial, sen y cos.
Dom ef® = Dom f(x)
Dom sen f(x) = Dom f(x)
Dom cos f(x) = Dom f(x)

3. Estudiar el dominio de las siguientes funciones.
a.f(x) =x3-3x2+2x-1

()— r 3
b. f(x

()— 9
c.f(x 2
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d.£(x) = 2x—1
= e 3%+ 2
£(x) = 2x—1
eI = e rx+2

f.f(x) = Yx2+x+2

VER VIDEO https://youtu.be /VZSkul5I2iE

1 - no
a. f(x) =x3-3x2 4 2x-1;42 - no; Dom =R.
3—-no
X — 1 - si
b.f(x) = ——;{2->no—->x+3=0; x=-3;Dom =R — {-3}
X+ 3
3> no
x—2 1 - si
c.f(x) = 5——=; {2 > no; x* =9 =0; x=£3; Dom =R — {£3}
X 3—>n<i )
2x—1 = sl -1
- = - . C w2 —n 1X=1.
d.f(x)—X2_3X+2,{2—>no,x 3x+ 2 O'{X=2'
3 > no

Dom = R — {1,2}

2x—1 (1—si
ef(x) = 5—/——=:2 > no;x? +x+ 2 = 0 (Asolucién real); Dom = R
X“+x+2
3 > no
, 1 - no
f.f(x) = Vx?2+x+2; {2 - no—- Domf(x) =R
3 -no

4, Estudiar el dominio de las siguientes funciones.

5/ x+ 3
a.f(x) = /1_2)(

b.f(x) =v2—x

4 x+1
c.f(x) = x2—4x+ 3

VER VIDEO https://youtu.be/jlkUGq y18I

s|x+3 (1o 1 1
a.f(x) = ;12> no0; 1—-2x=0; x==; Dom=R— {—}
1—2x 3 5 no 2 2

1 - no
b.f(x) = V2 — x; {2 —si;2—x2>0;2 = x;Dom f(x): |-, 2]

3 - no

) = X+ 1 %—’Sf x+1
¢ = x2 —4x+ 3’ 3:§L’X2—4X+3_ ’

Dom = [—1,1) U (3, +x)
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9. Estudiar el dominio de las siguientes funciones.

a.f(x) =Vx2—-5x+6

b.f(x) =
fx) =
3\/x+ 1
£(x) x—2
c.f(x) =
) Vx2 -1
VER VIDEO https://voutu.be/OwKDcYyFelM
1 - no
a.f(x) =vx?—-5x+6 - {2 —si >x?—=5x+6=0;(—x,2] U [3,+»)
3 —>no
Dom f(x) = (-00,2] U [3,+0)
x—1 1-si ,
b.f(x) = 42> no;Vx+1=0;x+1=0;x= —1;
3 - no

Dom = R — {-1}
2 {1 - si
;12— sl
x? — 3 - no
Tenemos dos condiciones.
Presencia del denominador. x> =1 =0;x = +1
Presencia de la raiz. x> — 1 > 0; (—o0, — 1]U[1, +o0)
Dom f(x) = (-0,- 1) U(1,4+0)

Vx+1

c.f(x) =

B. Estudiar el dominio de las siguientes funciones.

>
+
w

a.f(x) = —m)

X2 —

x+1
Vx2 —-4x+3

c.f(x) =
i x+3
VER VIDEO https://youtu.be/vr5FB1f13-M

i

b.f(x) =

a.f(x) =

x+3 (1
+4;2—>no=R—{--4}
X 3 > no

N — {laﬁ
—_

b.f(x) = T 2 > si

3 - no
Tenemos dos condiciones.
Lapresenciadelaraizzx? —4>0->x*—4=0->x= 12
]—OO, _2] U [_2' -|-OO[
La presencia del denominador: x+1=0->x=1
Dom f(x) = |—o0,—2] U [—2,+oo[ — {1}

VxZ—4x+3 (L
_— >

X+ 3 2= sl

3 > no
Tenemos dos condiciones:
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La presencia del denominador: x+3=0—->x=-3
Lapresenciadelaraiz:x* —4x+3>0->x*—4x+3=0->x=1yx =3
Estudio del signo
+ — +

1 3

]—OO, 1] U [3' +OO[
Dom f(x) = ]—o0,1] U [3, +0o[ — {—3}

7. Estudiar el dominio de las siguientes funciones.

1
a.f(x) =
VX+1—-+x < 1
bf(X) = \/XZ _4_X+—2
VER VIDEO https://voutu.be /0uSsyZhkLME

1 1 - si
. = - i

a.fx) Vx+1—-vx—1 :23:;10
Tenemos tres condicionantes:

La presencia del denominador.
Vi+1—-Vx—1#0-Vx+1—-Vx—-1=0-vVx+1=Vx—1-x+1=x-1
Asolucion.

La presencia de las raices.

Vvx+1->x+1>0 - x> —1 (zonarojade la figura)

Vx—1->x—1>0 - x> 1 (zonaazul de la figura)

vy

-1 1
Dom f(x) = [1,+o[ . (zona azul y roja de la figura)

X 1 - si
b.f(x) =Vx? —4———>1{2 > s
X+ 2
3 ->no
Tenemos dos condicionantes:
La presencia del denominador.x+2 =0 - x = =2
Lapresenciadelaraiz. Vx2 —4 > x2—4>0->x*—-4=0->x= 42
Estudio del signo
+ — +

-2 2

]—00,=2] U [2, +0)
Dom f(x) = (—o,—2) U [2, +x)
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8. Estudiar el dominio de las siguientes funciones.
a.f(x) =In (x2-9)

i 2 + Inx
VER VIDEO https://yvoutu.be/ Yi80gWnwFA

1 ->no
a.f(x)=In(x2-9) > {2 - no
3-si

Lo que hay detras del logaritmo > 0.
x2=9>0-x>-9=0->x=43
Estudio del signo
+ - +

-3 3

Dom = (—o0,—3) U (3, +0)

1 - si
— 12 > no

3 > si

b.f(x) =

1—-Inx

Tenemos dos condiciones
La presencia del denominador: 1 -lnx=0—-Inx=1->x=el=¢e
La presencia del logaritmo: x > 0

Dom= (0, ) — {e}

c_f@ﬁwﬁ{““"

2+Inx |27 MO
3 — si

Tenemos tres condiciones:
La presencia del denominador.2 + Inx=0->Inx=-2->x=¢e"2

La presencia de los logaritmos.
p & x>0

Dom= (0,1) — {e™?}

9. Calcular los siguientes dominios:

a.y=5m

b.y = sen[In(x + 2)]
_Vvx+1

Cy=x_71

VER VIDEO https://voutu.be /HCiWB Pg4nM
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1 ->no
# ay= 5m;solonosfijamosen\/x— 1- {2 ->si > x—1>20,x=>1;
3 - no
Dom: [1, +oo[
1 - no
b.y = sen[In(x + 2)]; solo nos fijamos enIn(x + 2) - {2 - no —
3-si

Xx+2>0;x>—2;Dom: (—2,+)

Vx+1 (Lo
C.yzex_ — 42 > si
3 - no

La presencia del denominador.e*—1=0;e*=1;x=0
La presenciadelaraiz.x+1>0;x>-1
Dom: [—1,+) — {0} = [-1,0) U (0, +0)

x2+1 six<-2
10. Estudiar el dominio de las siguientes funciones. y = 1 si—2<x<1

x2+3x
) el six>1
VER VIDEO https://voutu.be/FT3MIw dM1c

x+1
X +1 -2 1 ex+l
X% 4+ 3x
Dom: R - {—3,0} pero | No pertenece al
Dom R Perten.ec.e al el - 3 no esta entre dominio. No Dom R
dominio ,
[-2,1) estiel=al

Dom: R -{0,1}

3. FUNCION INVERSA 0 RECIPROCA. COMPOSICION DE
FUNCIONES.

I1. Halla la inversa de las funciones siguientes.
a.f(x)=3x+2

b.gix)=vx3—-1
h( )_2x—3
ch(x) =—%

VER VIDEO https://voutu.be /RNNUXy6bWds

12. Halla la inversa de las funciones siguientes.
a.f(x) = e3¥1

b.g(x) =ln( X )

3% 3 |
X—
chx) = 7 —tx

VER VIDEO https://youtu.be/i8gBfdylz2A
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13. Componer las siguientes funciones:
a.f(x)=xZ+x+1yg(x)=2x-3.

3x—1
b.f(x)=2X+1yg(x)=5x—3
F(0) = 2 y g(x) = =
c.f(x —x_zygx =3

VER VIDEO https://youtu.be/hHxsrxY0dlc

14. Halla la composicidn de las funciones.

f(x) =3x+2 g(x)=m h(x)=2x—3

1-3x
afog(x) bfoh(x) &cfofl(x)
VER VIDEO https://voutu.be/13KvIWTg0LQ

19. Dada la siguiente funcidn, hallar su inversa o reciproca y la composicion de ambas.
2x—1
, V=2 3
VER VIDEO https://youtu.be/F1p5Wmm3UT4

16. Dadas las funciones:

f(x) = V4 — 2x gix) =

a. Dominio de ambas.
b. Inversa o reciproca de ambas.
c. fof - (x)
VER VIDEO https://youtu.be/70h5h56BSnk

2x—3

3. CONTINUIDAD.

17. Estudia la continuidad de la siguiente funcidn.
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Ty

3 4 s 6

e

VER VIDEO https://youtu.be/NRCxQ58wBv8

Discontinua de salto infinito o asintoética (no evitable) en x = - 3
Discontinua evitable en x = - 2

Discontinua de salto finito (no evitable) enx =1

Discontinua de salto finito (no evitable) en x = 3

4. CRECIMIENTO, MAXIMOS, MINIMOS.

18. Estudia los intervalos de crecimiento y de decrecimiento, calcula los maximos y minimos de la
grafica especificando si son absolutos o relativos

VER VIDEO https://youtu.be/8g25muPyt1]

C ( ! 1)u(2+ )
— — — w
rece 22 ,

Dectece (0 U 3.2)
—00. — —
ecrece &) 2’

MAaximo relativo en x = 0,4
Minimo relativoen x = - 0,4
Minimo absoluto en x = 2,2
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5. TASA DE VARIACION MEDIA (T.V.M.).

19. Estudia la tasa de variacidn media de las funciones siguientes en el intervalo [2, 5]
a.f(x) =x3- 32+ 2x -1
b. La funcidn cuya grafica es:

y

VER VIDEO https://youtu.be/ws62c5mZ0Xo

d.

_f(5)—f(2) 59-(-1) 60
TV.M[25] = —F—F=——F—=—
f(5) =53-3.5242:5-1=59
f(2)=23-322422-1=-1

b.
f(5)—f(2) 25-1 15 1
TV.M[25] = ———="o—="CF==

=20

20. Estudia la tasa de variacion media de las funciones siguientes en el intervalo [1, 4'3)
a.f(x)=x3+x2+x-1
b. La funcidn cuya grafica es:

5 1 5 2 25 3 35 4 45 5 55 6 65 1 758 EE)

VER VIDEO https://youtu.be /vaAnFjIY_ys
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a.

f(4,5) — f(1) 114,875 — 2
T.V.M.[25] = o3 = —
f(4,5) = 4,53 + 4,52 + 4,5 - 1 = 114,875
f())13+12+1-1=2

b.
f(45) —f(1) 2-1 2
TV.M[25] === =2

= 32,25

6. TENDECIA Y PERIODICIDAD.

21. &Cuél es la periodicidad de la funcién representada en la grafica siguiente? Calcula f(2), f(20) y
f(- 13).

144
124

10+

VER VIDEO https://youtu.be/KHgcNCCFwPE

La periodicidad es 4 pues se repite la funcion cada 4 valores de x.
f(2) =4

f(20) = f(4) = 0. Al 20 le resto un multiplo de 4 (periodicidad), por ejemplo, el 16 y
f(4) si esta en la grafica.

f(- 15) =f(- 3) = 1. Al - 15 le sumo un multiplo de 4 (periodicidad), por ejemplo,
12y f(- 3) si esta en la grafica.
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