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Ecuacion de la recta tangente a una curva f(x)
enelpuntox=a
y =f(a) + f(a).(x - a)
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Hay 5 modelos basicos de ejercicios. Primero mira al menos 1 de cada
modelo.
1. Me dan la funcion en forma explicita y la x del punto de tangencia.

. Hallar la ecuacidn de la recta tangente a la curvay = x2 - 2x + 1 en el punto x = 3
VER VIDEO https://youtu.be/1CtrNCjwG9I

y=1f(a) +f(a).(x-a)
f3) = 32—-23+1=4

y=f3)+F(3)(x- 3){f'(x) —2x—2-f(3)=23-2=4
y=4x—8

sy=4+4+4.(x—3)

2.- Hallar la ecuacidn de |a recta tangente a la curva y = x.senx en el punto x = v
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VER VIDEO https://youtu.be/Rkc07449WslI

_ , f(m) = m.senmt =0
y = f(m) + f(T[)'(X_T[){f’(x) =senx+x.cosx = f'(m) =senm+ mcosm = —m -

—-y=0-m(x-m) - y=-TX+ 1

2. Me dan la funcion en forma implicita y la x del punto de tangencia.

3. Hallar la ecuacidn de |a recta tangente a la curva Iny + xy =1 en el punto (1, 1)
VER VIDEO https://youtu.be/vtcN h4FdKk

En (1,1)
Aplicando la derivacion implicita % y+1-y+x-y=0 3 y = _71
Ecuacion recta tangente: y = f(1) + f(1)-(x-1); y=1+ ;-(x -1);

1 N 3
Y=Y

3. Me dan la funcién y un punto que puede pertenecer o no a la
funcion.

4. Dada la funcidn y = x2 - x - 1. Hallar la ecuacidn de la recta tangente a dicha funcidn en el punto
(1,2).
VER VIDEO https://youtu.be/BUC44V008gk

El punto (1, 2) no pertenece a la curva (basta sustituir).
La ecuacion de una recta que pasa por (1, 2) esy = 2 + m(x - 1). Despejando el

y—2
valordem,m =
x—1
) y—2 o x?2—x—3
Hacemosf‘(x) = m - 2x—1 =71 sustituimos y: 2x — 1 =——1

Si operamos vemos que la ecuacion no tiene solucion real. Por tanto, por el punto
(1, 2) no pasa ninguna tangente a la curva. Observa la grafica en la que hay
dibujadas varias tangentes.
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4. Me dan la funcion y no me dan ni la x del punto de tangencia ni un
punto, sino que me dicen de que punto se trata.

3. Hallar la ecuacidn de la recta tangente a la curva y = x.Inx en el punto de corte con el gje X.
VER VIDEO https://youtu.be/9H8SQAOWOfw

x = 0, no pertenece al dominio.

Ink=0->x=1
f(1)=1.In1=0

f(x)—lnx+1—>f(1)—ln1+1—1_)y

CorteconelejeX(y=0):xInx=0 {

Enx=1;y=f(1)+f'(1).(x—1){ =x-1

B. Se consideran las curvas y = x2 - liy = +/x + 1. Hallar |a ecuacicn de la recta tangente a la

primera curva en el punto de corte con la sequnda, de abcisa positiva.
VER VIDEO https://youtu.be/j 35iN2sv7U

Puntodecortex? —1=vVx+1-x*—-2x*+1=x+1-x*—-2x*—-x=0 -

s X—O
x=-1
>xx3-2x—-1)=0{_3 1+\/——>T0mamOSX—1+\/§
x3-2x—1=0- 2
_1- \/_
\

) (“f)( -59)-
)

Ecuacion recta tangente:y = f (

y=<1+2\/§> —1+(1+\/_)<

7. Demostrar que la curva f(x) = x - Zcos x tiene un puntao de inflexion en el interior del intervalo [0 7]
y hallar la ecuacidn de la recta tangente a la curva en este punto. Haz un dibujo en un entorno de éste.
VER VIDEO https://youtu.be/octLRhKbrll
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i
f(x) = x-2.cosx >f'(x) =14+ 2.senx > f"(x) = 2.cosx =0 > x = >

T i
f’(x) = —2.senx - ' (E) #0->enx= > la funcién tiene un punto de
inflexion (E E)
\2'2
Ecuacidn de la recta tangente en x = z, y= f(E) +f' (E) . (X — —) -
2 2 2 2
S>y=3Xx—T

"

X

05 0.5/ 15 2 25 3 35 4 45

8. Se considera la funcidn f(x) = 2x® - Bx? + 4 calcula la ecuacidn de la recta tangente a la curva
representativa de esta funcidn en su punto de inflexion. Haz también una gréfica aproximada de la
funcitn en un entorno de este.

fX)=2x3-6x2+4 - P(x) =6x* - 12x —» 7’ (x) = 12x - 12=0x =1
Tiene un punto de inflexion en x = 1.
Larectatangenteesy =f(1) + '(1).(x - 1) > y=—6x+6

PS
y

9. Demostrar que la funcidn f(x) = x5+ x3 + x + | tiene un dnico punto de inflexidn. Hallar la ecuacidn de
la recta tangente a la curva representativa de esta funcidn en el punto P.

f(x)=x+x3+x+1->f(x)=5x*+3x2+1 - f’(x) =20x3+6x=0—>x=0
Punto de inflexion (0, 1).
Recta tangente es y = f(0) + f°(0).(x —0) —» y=x+1

CARLOS ALCOVER GARAU. LICENCLADO EN CLENCIAS QUAMICAS (LB Y DIPLOMADO EX TECNOLOGA DE ALIMENTOS (LAT.A.



ACADEMIA ALCOVER. PALMA DE MALLORCA

10. Hallar la ecuacidn de la recta tangente en el punto de inflexién de la funcidn f(x) = L—:X Haz un
gréfico de la funcidn en un entorno de este punto, donde aparezca también dibujada la recta tangente.

Inx 1 Inx 1 — Inx Ly 2x(1 — Inx)
f)=—->f'®=2—F—=——5—>-1"x== 2
X X X X
—3 + 2Inx 3
= — =0->x =e2
X

3 3
Recta tangente esy = f(e2) + f (ef
0133

N——

3
.(x— e2 ) - y = —0'025x + 0'446

—_— 4’48
-0'025

x
x2-1

1. Halla el punto de inflexidn de la curva de ecuacidn y = y calcula la ecuacidn de la recta

tangente en dicho punto.

Punto de inflexion (0, 0). Recta tangente y = - x.

I
! )
u 4

~
I
u

1
1+x2°
ecuacian de la recta tangente a la curva en ese punto. &Cuél es la posicion de la curva respecto a la
tangente?

12. Determina el punto de inflexidn de abcisa positiva de la curva de ecuacion y = Calcula la

Punto de inflexion <\E,z) Recta tangente y = _?9 Ex + Z
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13. Demostrar que la curva de ecuacidn y = x*- x3+ xZ- x + | no tiene puntos de inflexidn. Hallar la
ecuacidn de la recta tangente a la curva en el punto (x, y.) donde xp es el valor de x que hace minima

vy

y'=4x3-3x2+2x-1; y’=12x%2-6x + 2 =0 No tiene solucidon real. No tiene punto
de inflexion.

Para que y” sea minima, f”” debe ser cero f”’(x) =24x - 6 =0 — x = Y.

El punto que hace minima y" (1205)1 fatangente y = —x + oo
punto que hace minima y”es {7, =)y larecta tangentey = —=x+ 5=

5. Me dan la funcion y no me hablan del punto de tangencia ni de
ningun punto, pero si me dan datos para conocer la pendiente de la recta
tangente.

2 2
14. Hallar los puntos de la curva XI + y? = 1 en los cudles la pendiente de |a recta tangente es uno.
VER VIDEO https://youtu.be/-X8mvvk7Yul

La pendiente de la tangente es la derivada en el punto de tangencia, f ‘(x) = m, de
donde, f(1) =1

x? y? x2 4—x2
Z+—=1—>y=i 2 1—— =i
y’=_——151f(1)—0—>+ =1->+x=2.
4 — %2 —x2 ’
2\/ 2 \]

4 — 2
—>x2 =4 5 - x?=8—-2x% 5> 3x? —8—>x—+\/: 2\/;
5 2 2

3’ 3
5 2 |2
3’3
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19. Considerar la funcidn, determinar el valor de k para el cual la pendiente de la recta tangente a la

funcidn en x = 0 toma el valor 3.
kx

f(x) =
1+ x2
VER VIDEO https://voutu.be/IxXHYrn1qpU

ke!*(1+x2)—2xe!*  ekX(k—2x+kx?)
(1+x2)2 T (1+x2)2

Sf0)=k=3.

m=f(0)=3->f(x)=

CARLOS ALCOVER GARAU. LICENCLADO EN CLENCIAS QUAMICAS (LB Y DIPLOMADO EX TECNOLOGA DE ALIMENTOS (LAT.A.


https://youtu.be/lxXHYrn1qpU

