ACADEMIA ALCOVER. PALMA DE MALLORCA

ST ENCUENTRAS ALGUN ERROR COMUNICALO. POR FAVOR. AL
CORREO DE LA PAGINA WEB.

ESTUDID Y REPRESENTACION DE FUNCIONES.

1. ULLB. 2019. Calcular los méximos y minimos relativos de la funcidn f(x) = x - 3x - 2, los intervalos de
crecimiento y de decrecimiento y hacer un boceto de su grafica para x entre - 3y 3.
VER VIDEO https://youtu.be/suMiy94Mi9M

El dominio de la funcién es R.
f'(x)=3x2-3=0->x=%1

X —00 -1 1 +00
f'(x) + 0 - 0 +
f(x) 7 0 \ -4 7

La funcién crece de (—oo,- 1) U (0, +) y decrece de (- 1,1)
Tiene un maximo en (- 1, 0) y un minimo en (1, - 4)
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2. U1.B. 2019. Un articulo de consumo estuvo a la venta durante 8 afios y su precio P(t) en miles de
euros varid con el tiempo (en afios) que llevaba en el mercado, seqiin la funcidn siguiente:

§t3+4t2+40 0<t<é6
P(t) =

o+ TR 6<t<8
a. &4Cuél fue el precio de salida del producto?
b. &Es continua la funcidn, es derivable?
c. tDetermina los intervalos de crecimiento y de decrecimiento del precio del producto?

d. 4En qué momento se obtuvo el precio maximo y el precio minimo y cuéles fueron éstos?
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VER VIDEO https://youtu.be/Udlwbw2e-8E

a. El precio de salida (t = 0) fue de 40000 €.

b.
P(6) = 256
lim lt3 + 4t% + 40 = 256
Continuidadent = 6 lim P(t) = t>6~ B
e lim > 12 4 2920 _ 56
oot 14 7

Como P(6) = lim P(t) = lim P(t) = 256, la funcion es continua en t = 6.
t—>6~ to6+

En el resto del intervalo (0, 8) es continua por ser funcién polinémica.

Derivabilidad en t = 6.
t?24+48t 0<t<6 P'(67) =84
P'(t) ={—113 —678
© T-t 6<t<8 P’(6+):T
Como P’(67) # P'(6%),la funcion no es derivable en t = 6.

En el resto del intervalo (0, 8) es derivable por ser funcion polinémica.

cyd.
t2+8t=0—>{

—113
T.t = 0 - t = 0, no valido.

t=0
t = —8 no valido

t 0 6 8
P() 40 7 256 \ 30
P'(b) 0 + -

Crece en (0,6), decrece en (6, 8), toma el valor maximo 256 en t=6 y toma el valor
minimo 30 ent= 8.

3. U.LB. 2019. El ndmerao de visitantes de un museo viene expresado mediante la siguiente funcitn donde
t es la hora desde la apertura del museo. Suponemos que la hora de apertura del museo son las 9:00 de
la mafiana.
300t
VO =513
a. &Cuando crece y decrece el ndmero de visitantes del musen?
b. &Cuéando recibe el museo el mayor nimerao de visitantes? &Cuél es este nimero?
c. 4En qué valor de t se produce un punto de inflexidn de la funcidn V(t)?
VER VIDEO https://youtu.be/kKnm6PIlgnXQ

ayb.
v’ 300 - (t3+2) —300t-3t> 600 — 600t3 L
(©) = (t3 + 2)? 342 =0-t=
0 1 CIERRE
V(t) + 100 -
V'(b) 2 0 \

El niimero de visitantes crece durante la primera hora y decrece a continuacién.
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Recibe un maximo de 100 visitantes la primera hora.
C

V”(t) —

1800t° — 7200t? {t =
=0-

0 : ./ 3
CEDE I Punto de inflexién parat = /4

4. 1.1.B. 2019. El nimero de vehiculos que ha pasado cierto dia por el peaje de una autopista viene dado
por la siguiente funcidn: donde n indica el ndmero de vehiculos y t el tiempo transcurrido en horas
desde las 0 horas.
t—3\2 _
(—) +2 si0<t<o9
N(D = J 3

t—15\2
L10—( - ) si9<t<24

a. 4Es continua la funcign?

b. éEntre qué horas aumentd el nimera de vehiculos que pasaba por el peaje y entre qué horas
disminuyd?

c. &A qué hora pasd el mayor nimero de vehiculos?, éCuéntos fueron?
VER VIDEO https://youtu.be/ZQ9L7dFHw94

a. Estudiamos la continuidad.
En [0,9) es continua pues es polindmica.
En (9,24] es continua pues es polinémica.
Ent=09.
N
N(9)=<T) +2=6
t— 302
lim (T) +2=6 —N(9 =limN(®) - continua

A

. _ t-9~
lim N(t) = im0 (£ 15\2 ¢
\ oot ( 3 ) B

Es continua en todo su dominio [0,24].

b. Derivamos, igualamos a cero y resolvemos.
t—3
2 (T) si0<t<9

t—15 )
—2( 3 ) sio<t< 24

t—3
2(—)=O—>t=3

N'(D) =

3
t—15
—2< 3 )=0—>t=15
t 0 3 9 15 24
N@© | 3 2 6 10 1
N'(t) -\ 0 + 7 + 7 0 -\

Disminuy6 entre las 0 y las 3 y entre las 15 y las 24 h.
Aumento entre las 3 y las 15 h.
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El mayor niimero de vehiculos (10) se dio a las 15 h.

9. LLI.B. 2018. Los beneficios (en miles de euros) por la venta de un producto en funcién de la inversian
realizada en promocitn (en miles de euros), viene dada por
B( )_{ 5x+ 15, si0<x<3
¥ T 1l-(x-3)2+30 si3<x<8
a. &Es continua esta funcidn, es derivable? Represéntala gréaficamente.
b. éCuéndo crece y cuando decrece la funcitn beneficio?
c. &Cuéndo se obtienen los beneficios minimo y méximo?
d. Representa la funcidn derivada.
VER VIDEO https://youtu.be/nRVqZ9Mn0dM

a. Las funciones polinémicas son continuas en R. Debemos estudiar la
continuidad en x = 3
B(3) =30
Jim 5x+15 =30 - B(3) = limB() -
lim —(x—3)*+30 =30 *
X—

B(x)es continuaenx = 3

limB(x) =
X—3

]

Viendo la grafica podemos definir los intervalos de crecimiento y de decrecimiento. La
funcién tiene un punto anguloso en x = 3, lo que implica que no es derivable en dicho
punto.

b. U.LB. 2018. El rendimiento de los trabajadores de una fabrica (valorado en una escala de 0 a 100),
durante una jornada de 8 horas, viene dada por la siguiente funcidn:
—10t> + 60t si0O<t<4
r(t) = {80 sid<t<6 , donde t es el tiempo en horas.
170 - 15t si6<t<8
a. Determinar los intervalos de crecimiento y de decrecimiento. écuél es el méaximo
rendimiento?
b. &En qué instantes la jornada laboral tiene un rendimiento situado a mitad de la escala?
VER VIDEO https://youtu.be/hsn]2U-1WNw

—20t+60 si0<t<4
r’(t)={0 si4<t<6 ,r)=0-t=3
—-15 si6<t<8

t | r(®)
0 0
3 190
4 |80
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6 80
8 50
Crece de 0 a 3, decrece de 4 a 4, se mantiene de 4 a 6 y decrece de 6 a 8.
El maximo rendimiento se da a las 3 horas y vale 90.

b. Mitad de tabla es nota = 50

2 _ t=1

—10t" + 60t = 50 - { t = 5 (no sirve pues no esta entre 0 y 4)

170 — 15t =50 » t = 11,3 > 8, no sirve.

7. UL.B. 2017. Una empresa de compra venta de automdviles ha comprobado que en los dltimos 10 afios
sus beneficios/perdidas se ajustan a la funcidn F(t) = t2 - 18t + 81t - 3 (0 < t < 10), en miles de euros.
Se pregunta:

a. &4En qué afio se produce el valor méximo y minimo de esta funcidn?

b. Determina los periodos de crecimiento y de decrecimiento.

c. tCuéles son los beneficios méaximos? &0ué resultado tuvo la empresa el dltimo afio del
estudin?
VER VIDEO https://youtu.be/1vo]bFdTsUU

F(0) = -3

t=3 JF(3) =105
-
=9 )F(9) =-3

F(10) =7
Se produce un maximo el tercer afio con un beneficio de 105000 € y un minimo al
principio y a los 9 afios con pérdidas de 3000 €.
Crece los 3 primeros afios, decrece del tercero al noveno y vuelve a crecer hasta el
décimo.
El ultimo afio del estudio la empresa tiene unos beneficios de 7000 €.

F'=3t?—36t+81=0->

x—1 =
8. 111.B. 2017. Considera |a funcidn f(x) = {e SI=1=x<1 o pogunta:

(x+a)? six>1
a. Para que valores de a la funcidn es continuaenx =1
b. Para el valor de a que hace continua la funcién en todo su dominio, calcula las derivadas de f
en los puntos x = 0y x = 3. éCémo es el crecimiento y decrecimiento de la funcién en estos puntos?
VER VIDEO https://youtu.be/sbs1dm]0Pa0
VER VIDEO https://youtu.be/2hHW2D930CQ

a. Continuidad enx =1

f(1) = (1 + a)? =i e

lime* 1 =1 2 _+(a=0
- 1 =1
limf(x) =4 . *" 5 (1+a) {a=—2
x->1 lim(x+a)*=(1+a)
x—-1*
b.

f'(0) = e~! > 0, creciente.
2(3+0) = 6 > 0, creciente.
2(3 —2) = 2 > 0, creciente.
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9. U.LB. 2017. Un estudio acerca de la presencia de CO7 en la atmosfera de una ciudad indica el nivel de
contaminacidn viene dado por la funcidn: C(t) = - 0.2t% + 4t + 25, 0 < t < 25. Siendo t los afios
transcurridos desde el afio 2000. Se pregunta:

a. &4En qué afio se alcanzara un méximo en el nivel de contaminacin?

b. 4En qué afio se alcanzard el nivel de contaminacitn cero?

c. {Cudndo t = 17 el nivel de contaminacidn sera creciente o decreciente?
VER VIDEO https://youtu.be/On5LB7Wv-41

a.
c(0) = 25
C'=-04t+4=0-t=10-{C(10) =55 - t = 10, afio 2010
C(25) =0
b.
t=—5NO0

_ 2 =
0.2t2+4t+ 25 O{t=25,aﬁ02025
c.C'(17) =-2,8 <0, decreciente.

10. U.LB. 2017. En una cierta poblacitn el consumo de agua (en m3) en funcidn de las horas del dia, viene
dado por

17
—-t si0<t<9

cw =42, .
at“+bt—172 si9<t<20

168 -7t si20<t<24

Sabiendo que la funcidn es continua en el intervalo (0,20), y que a las 13 horas se consigue el méximo
consumo de agua, determinaay b.
VER VIDEO https://youtu.be/-ucx-mh0OS0g

Continuaent=9
C(9)=81la+9b—172

17
lim C(£) = 4 t50- 9 —-8la+9%b —-172 =17
=9 t1ir9n+ at? +bt—172 =81a+9b — 172

Alas 15h. se consigue el maximo consumo. C'(15) =0 - 2al5+b=0—->b=-30a

{81a+9b—172=17_){a=—1
b = —30a b =30

1. U1.B. 201B. Consideramos la funcidn f(x) = e*~3 — x — 2, para x > 0. Calcula sus extremos
relativos dando los intervalos de crecimiento y de decrecimiento. Y deducir que si x > 4 entonces f(x) >
-4,

VER VIDEO https://youtu.be/YytKmWY8saw

f'(x)=ex3-1=0->ex3=1-x-3=0-x=3
|- f(2) <0DECRECE | 3 MINIMO | F‘(4)>0 CRECE + oo |
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f(4) = - 3,28 Por encima del x = 4 la funcidn es creciente, por tanto, mayor que
f(4)=-3,28>-4

12. LB 201B. Considera la funcidn f(x) = 2-e- ® -+ 4x, Calcula los méximos y minimos relativos dando
los intervalos de crecimiento y de decrecimiento. Y demostrar que f(x) es céncava para todo valor de x.
VER VIDEO https://youtu.be/laWieVZUSOA

a.
ff(x)=-2e*14+4=0-52e "=45e*1=2>5—x+1=In2->
x=1—1n2

-0 DECRECE | 1-In2=0,31 | CRECE + o0
£'(0,2)<0 MINIMO EN x = 1 - Ln2 £(0,4)>0
b

f"(x) = 2e7**1 > ( para todo x, concava.

13. U.L.B. 2016. La cotizacitn de las acciones de una determinada sociedad andnima, suponiendo que la
bolsa funciona todos los dias de un mes de 30 dias, responde a la funcidn siguiente:
C(x) = x® -45x% + 243x + 30000, siendo x el nimero de dias. Se pregunta:

a. &Cuél es la cotizacidn de partida de las acciones de la sociedad?

b. Determinar los periodos de crecimiento y decrecimiento de las cotizaciones durante este
mes.

c. Determinar los dias en qué se consigue cotizacion méxima y minima.
VER VIDEO https://youtu.be/R0OY7rCDjLmc

a. C(0) = 30000
C(0) = 30000€
Yo\ — 2w _ x =3 C(3) = 30351€
b. C’(x) =3x“—90x +243=0 x=27" C(27) = 23439€
C(30) = 23790€
Crece de 0 a 3, decrece de 3a 27 y crece de 27 a 30.
La cotizacion es maxima para x = 3 y vale 30351€ y es minima para x =27 y vale

234309¢.

14. UL1B. 2018. Considerar la funcidn f(x) = (x2 + a)e®, siendo a un parametro real.

a. Razonar y determinar cual es el dominio de la funcidn f(x).

b. Determinar el valor de a para que la gréafica de la funcidn f(x) pase por el punto (0,4).

c. Para a = -2 determinar los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de f(x). &Existen
méaximos y minimos relativos de f(x)? En caso afirmativo, decir donde se consiguen y sus valores.
VER VIDEO https://youtu.be/MLxoxCZP3PE

a. La funcién no tiene x en el denominador, ni raices de indice par, ni
logaritmos. Su dominio es R.

b.f(0)=4—-a=4

c. f(x) = (x2-2)-e2;

f'(x) =2xe2x4 (x2-2)(-2)e2x=e2x(-2x2+2x+4)=0 {XX_:_Zl
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-co DECRECE

-1

CRECE

2

DECRECE +o

f(-2)<0

MIN.

£(-0,5)>0

MAX.

f(3) <0

15. LLL.B. 2016. El beneficio neto en miles de euros obtenido por la venta de x unidades de un articulo
viene dado por la funcidn B(x) = -xZ2 + 9x-16.
a. &Cuél es la funcidn que determina el beneficio neto unitario?
b. Calcula el nimero de unidades del articulo que se han de vender para obtener un beneficio
neto, por unidad, maximo.
c. Determina este beneficio neto maximo, por unidad.

VER VIDEO https://voutu.be/UT7QwB2yGmg

a.
BE(X) — B
b.

16

-X+9-—
X

E’(x)=—1+i—§=0—>xz4
B'(3,9) > 0 CRECE | 4 MAXIMO | B’(4,1) < 0 DECRECE

c.B(4)=1—-1000€

16. U.I.B. 2013. El n? de individuos, en millones, de una poblacian, viene dado por la funcidn:
15 + t2

P(t) =

(t+1)2
donde t se mide en afios transcurridos desde t = 0. Calcular:

a. La poblacidn inicial y la poblacian al cabo de 3 afios.
b. El afio en que se conseguird la minima poblacian. éCuél serd dicha poblacidn?
c. &Cuél serd el tamaiio de la poblacidn a largo término?

VER VIDEO https://youtu.be/Xr5S]OJk1TI

2t (t+1)? = (A5+t%) -2 (t+1) 2t - (t+1)—-(1A5+t%) -2

P(0) =— =15 15000000
(0) 0+ 1)2 -
P(3) 15+9 1,5 1500000
= —_— -
(3+1)? ’
P'(t) =
© (t+ 1)*
B 2t% + 2t — 30 — 2t _2t-30
N (t+1)3 S (t+1)3

(t+1)3

=0-2t—-30=0->t=15

\ P’(14) < 0 Decrece | 15 ‘ P’(16) > 0 Crece.

‘ Se confirma un minimo.

15 + 152

P(15) =

(15 + 1)?

= 0,9375 - 937500
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15+t oo
T D7 = o (nd) = 11000000

La poblacidn se estabiliza cerca del millon.

lim
X—00

17. UI.B. 2015. Considerar la siguiente f(x). Se pregunta:
—4
£(x) = ——

1+ x2
a. Calcula la derivada de dicha funcidn
b. Resuelve la ecuacidn f'(x) = 0
c. Determina los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcidn
d. Determina los méximos y minimos de la funcidn.
e. Calcula f*(x) y resuelve la ecuacidn f'(x) = 0. Razona si existe o no un punto de inflexidn.
VER VIDEO https://youtu.be/1017YD8CYjw

—4-(1+x?) +4x-2x  —4—4x*+8x*> 4x°—4

afi) = 1 +x2)? T+ (1+22)?
4x?% — 4
.m=0—>4xz—4=0—>x=i1

c. Estudiamos el dominio y el signo de la derivada.
1 + x2 = 0, no existe solucién real.
d.
| f’(-2) > 0 Crece 7 | -1 | f’(0) < 0 Decrece v | 1 | f’(2) > 0 Crece 7

En (-1, 2) hay un maximo. En (1, -2) hay un minimo.

e.
F7(x) = 8x- (1+x%)?—(4x*—4) - 2x- (1+x%) 8x-(1+x?)—(4x*—4)-2x _
= 1 +x2)* B 1 +x2)3 -
8x + 8x3 — 8x3 + 8x 16x
= =0-x=0
(1+x2)3 (1+x2)3
Estudio del signo de la segunda derivada:
| f”(-1) <0 Convexa N | 0 | f”(1) > 0 Concava U |

Existe un punto de inflexion en (0, 0).

18. LLL.B. 2015. El precio de un articulo que ha estado los dltimos seis afios en el mercado, en funcidn del
3t2+4 si0<t<2
—2t+20 si2<t<6’
a. Representar la funcidn precio en los dltimos seis afios. 4Es continua esta funcidn?, 4Es
derivable?
b. Estudiar cuando ha sido creciente y cudndo decreciente el precio del articulo.
c. &Cuél fue el precio maximo que consiguid el articulo? &Y el precio actual?
VER VIDEO https://youtu.be/PMsDNGmUmCM

tiempo en aiios, ha seguido la siguiente funcian f(x) = {
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y

Segun la gréfica, la funcidn es continua. No es derivable en x = 2 pues presenta un
punto anguloso (pico).

Crece en (0, 2).

Decrece en (2, 6).

El precio maximo es a los 2 dias y es de 16 €.

El precio actual es de 8 €.

19. UL.B. 2015. Los beneficios (en miles de euros) por la venta de un producto en funcian de la inversign
realizada en promocitn (en miles de euros), viene dada por
B( )_{5x+15, si0<x<3
¥ T 1l-(x-3)2+30 si3<x<8
a. &4Es continua esta funcidn, es derivable? Representala graficamente.
b. éCuéndo crece y cuando decrece la funcidn beneficio?
c. &Cuéndo se obtienen los beneficios minimo y méximo?
d. Representa la funcién derivada.
VER VIDEO https://youtu.be/nRVgZ9Mn0dM

olY

Observamos que es continua. No es derivable en x = 3 pues tiene un punto
anguloso (pico).
Crece en (0, 3) y decrece en (3, 8).
El maximo beneficio es de 30000 € y se obtiene al invertir en promocién 3000 €.
El minimo beneficio es de 5000 € y se obtiene al invertir en promocién 8000 €
B’={5’ si0<x<3

—2(x—3), si3<x<8
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20. Estudia y representa la funcidn f(x).
f(x) = %

1.- Dominio: R
2.- Cortes con eje X. Hacemos y =0. eix =0,x=0.

eSigno de la funcidn: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los cortes con en eje X.
| — o] +o0 |
f(x) <0 f(x)>0
3.- Cortes con el eje Y. Hacemos x =0.y =0/1=0
El punto de corte con los ejes es el (0, 0).
4.- Simetrias.

—X
Como f(—x) = = ves distinta de f(x) y de — f(x), la funcién no presenta simetria.

5.- Asintotas:
e\erticales: no tiene pues el dominio es R.
eHorizontales:

X 1 1
lim — = = (ind.) = lim — = == 0 — El eje X es asintota horizontal.

X—+00 eX X—00 eX
X —00
_— = —= — 00
x—>—o0 X 0
crecimiento
. ) decrecimiento
6.- Monotonia: Al
EE— maximos
minimos
e*—xe* e*(1-x) (1-x)
f'(x) = — = — = =0 ->x=1.
(e¥) (e*) ex

eSigno de la derivada: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los valores que anulan a la derivada.
| —oo creciente |1 decreciente  +oo |
£(x)>0 (x)<0

En el punto (1, %) hay un maximo.
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concava
7.- Curvatura: { convexa
puntos de inflexién
eSigno de la sequnda derivada. Tomamos los puntos excluidos del dominio y los
valores que anulan a la segunda derivada.
e*—(x—1De* e2-x) (2-x)

f"(x) = (2 &7 - & 0 »>x=2.
| —o0 concava U |2 convexan  +o |
£°(x)>0 £°(x) <0

En el punto (2, e_Z) hay una inflexién.

oGréfica de la funcién.

¥ X
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21, Estudia y representa la siguiente funcidn.
eX
YT X

1.- Dominio: R - {0}
2.- Cortes con eje X. Hacemos y =0. e; = 0,e* = 0 = no tiene solucion.

eSigno de la funcidn: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los cortes con en eje X.
—o 0] +o0 |
f(x) <0 f(x)>0
3.- Cortes con el eje Y. No corta pues el 0 no pertenece al dominio.
4.- Simetrias.

e—X
Como f(—x) = =7 es distinta de f(x) y de — f(x),la funcion no presenta

simetria.
5.- Asintotas:
e Verticales:
X
lim— = — — El eje Y es asintota vertical.
x»0x 0
eHorizontales:
eX
lim — =—(ind.) = lim e* = o
X—-+400 X (0/0] X—00
e 0 . . .
lim — =——=0 - el eje X es asintota horizontal.
X—>—00 X —00
crecimiento
. ) decrecimiento
6.- Monotonia: o
— maximos
minimos
X X X . s
£'(x) = xe* —e*  e*(x—1) 0 > {eX = 0 - no tiene solucién
X2 x2 x—1=0-x=1 '

eSigno de la derivada: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los valores que anulan a la derivada.

| —o  decrece | 0] decrece [ 1] crece  +oo |
£(x)<0 £(x)<0 P(x)>0
En el punto (1, e) hay un minimo.
concava
7.- Curvatura: { convexa
puntos de inflexién
[eX(x — 1) + e¥]x? — 2xe*(x — 1) [e¥(x—1) + eX]x — 2e¥(x— 1)
f”(X) = 4 = 3 =
X X
_ (x? — 2x + 2)e* 0 o { eX = 0 - no tiene solucién
x3 x? — 2x + 2 = 0 - no tiene solucidn real

eSigno de la sequnda derivada. Tomamos los puntos excluidos del dominio y los
valores que anulan a la segunda derivada.
—o0  convexa N 0 ‘ concavau  +oo
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°(x) <0 °(x)>0
oGréfica de la funcién.

v
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22. Estudia y representa la funcidn f(x).
x+1

Y= Llx+1

x+1>0-x > -1 _
1.- Dominio: {L(x +1)#0->x+1#e®5x#0 D=(-1, +c0) — {0}
2.- Cortes con eje X. Hacemos y =0.
x+1
———=0,x+ 1 =0 - x = —1no pertenece al dominio. No corta al eje X.
L(x+1)

eSigno de la funcidn: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los cortes con en eje X.
-1 0] +o0 |
f(x) <0 f(x)>0
3.- Cortes con el eje Y. No corta pues el 0 no pertenece al dominio.
4.- Simetrias. EI dominio no es simétrico, por tanto, la funcién no presenta simetria.
5.- Asintotas:

eVerticales:
im =+ % 0 La fundid i 1 punto abierto (=1, 0
— | e— —) — .
Xirpl Lx+1) _ in0 a funcién empieza en el punto abierto (—1, 0)
x+1 1

}(ii% m =3 — El eje Y es asintota vertical.

eHorizontales:

lim —t L~ P ind.) = lim —— = limx+1 = +

—_— - — . = —_— = (0e]
sotoL(x+1) o /T e 1 xoe

x+1
R {69)
) m = lim —
eOblicuas: y=mx +n X—00 X
n = limf(x) — mx
X—00
x+1
L(x+1 ©o x+1 Io%e)
m = lim Lx+1) =—(ind.) = lim ————— = lim —(ind.) =
X—+00 X o0 x>t X, L(X+ 1) x>0
1 1

= lir+n X == 0 — no tiene asintota oblicua.

X—>+00

L(x+ 1)+ ]
crecimiento

6.- Monotonia: decre,c{mlento

- maximos

minimos
Lx+1)—-1

f'(x) = >=0->LEx+1)-1=0-Lx+1)=1-x+1=e—
(L(x + 1))

-»x=e—1.

eSigno de la derivada: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los valores que anulan a la derivada.

| =1 decrece | 0| decrece  |e-1 | crece  +oo |
(x)<0 (x)<0 £(x)>0

En el punto (e — 1, e) hay un minimo.
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concava
7.- Curvatura: { convexa
puntos de inflexién
1 2 1
£ (x) = XF 7-(L&x+ D))" —2(Lx+ Dy L+ 1D - 1)
X) = -
(Lx+1))*
1 1 1
_ 1 L&x+D) -2 77 .LEx+D-1) _ 31L&+ +2) _
(Lx+ 1)) (Lix+ 1)’

(-L(x+ 1) + 2)

x+1). (Lx+ 1)’
eSigno de la segunda derivada. Tomamos los puntos excluidos del dominio y los
valores gque anulan a la segunda derivada.
| -1 convexan |0 concavau |e*-1| convexan +oo |
°(x) <0 °(x) > 0 °(x) <0
2
El punto (e2 -1, e?) es un punto de inflexion.
oGréfica de la funcion.

=0->(-Lx+1)+2)=0->LEx+1)=2->x=e*>—-1.

-

y
8
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23. Estudia y representa la funcidn f(x).
L(x+1)

0= —~71

..o (x+1>0-x> -1 iy
1.-Dom|n|o.{ Kb 120 o>xet—1 —D=(-1, +0)
2.- Cortes con eje X. Hacemos y =0.
L(x+1)
X+—1=0,L(x+1)=Oﬂx+1=e°,x=O.Cortaenelpunto(O,O).

eSigno de la funcidn: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los cortes con en eje X.
-1 0] +o0 |
f(x) <0 f(x)>0
3.- Cortes con el eje Y. Hacemos x = 0.y = 0.
4.- Simetrias. EI dominio no es simétrico, por tanto, la funcidn no presenta simetria.
5.- Asintotas:

e Verticales:
Lx+1) - . , .
im = = —oo. Tiene asintota vertical x = —1.
x-»-1 X+ 1 ot
eHorizontales:
1
Lx+1) oo . X1 _ 1
Jim — =7 = 5 lnd.) = lim === = lim —— =0.

El eje X es asintota horizontal.

crecimiento
6.- Monotonia: decr(?a.mlento
maximos
minimos
1-Lx+1)
ffx) = ————=0->1-Lx+1)=0-LEx+1)=1-x+1=e-
(x+1)2

->x=e—1.
eSigno de la derivada: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los valores que anulan a la derivada.
| -1 creciente |e-1 | Decreciente +oo |

(x) >0 P(x)<0
En el punto (e -1, %) hay un maximo.
concava
7.- Curvatura: convexa

puntos de inflexién

e S (12— 2(x+ 1. [1 — L(x + 1)] x4+ 1D.[-3+L&x+1)]
() = x+ D - x+ D)7

0->—-3+Lx+1)=0->L(x+1)=3->x=¢e%-1.

_—3+L(x+1)

(x+1)2
eSigno de la sequnda derivada. Tomamos los puntos excluidos del dominio y los
valores que anulan a la segunda derivada.
|-1 convexan |e*-1| céncavau +oo |
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°(x) <0 f’(x)>0

El punto (e3 -1, e%) es un punto de inflexion.
e Grafica de la funcidn.

“»>

y
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24, Estudia y representa la funcidn f(x).

=512

1.- Dominio: R —{1}
2.- Cortes con eje X. Hacemos y =0:
X

(x—1)?

eSigno de la funcidn: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los cortes con en eje X.

—  |0] 1] +o0 |
f(x) <0 f(x)>0 f(x) >0

3.- Cortes con el eje Y. Hacemos x =0.y =0/1=0

El punto de corte con los ejes es el (0, 0).
4.- Simetrias. Si el dominio no es simétrico la funcion no es simétrica.
5.- Asintotas:

=0-x=0

: : X 1 : :
eVerticales: }(1_1)1} G=12 0~ En x = 1 hay una asintota vertical.

eHorizontales:

lim —— ® (ind
M-z o) =0 , |
' X —00 Larectay = 0 es una asintota horizontal.
Jim x—1)2 o (ind.) =0
crecimiento
6.- Monotonia: decre,c1.m1ento
- maximos
mi?imos
x—1)—-2(x—1)x x—1)—2x —-x—-1
(x—1)* (x—1)3 (x—1)3

eSigno de la derivada: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los valores que anulan a la derivada.
| o0 decrece |-1|  crece | 1| decrece 4|
f(x)<0 (x) >0 f(x) <0

-1
En el punto (—1, T) hay un minimo.

concava

7.- Curvatura: convexa
puntos de inflexién

—-x-13-3x—-1)?*(-x—-1) —-(x-1)-3(—x-1) 2x+4
(x—1)° - x—-1* S (x-D*
>X = =2
eSigno de la segunda derivada. Tomamos los puntos excluidos del dominio y los
valores que anulan a la segunda derivada.
|~ convexan |-2] céncava U |1| céncavau  +oo |
°(x) <0 °(x)>0 °(x)>0

fHOO —
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En el punto (—2 ) hay un punto de inflexion.

"9
VN
Y]

8__

6__

4__

2__
L L L L L L 1 I
| | I | |
8 6 7 7 2 4 6 8

21+
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23. Estudia y representa la funcidn siguiente. y = x. e*

1.- Dominio: R
2.- Cortes con eje X. Hacemos y =0:
x=0

x.e¥x=0- { < . ./
) o e* = 0 - no tiene solucion. o
eSigno de la funcidn: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los cortes con en eje X.

—»o o] oo |
f(x) <0 f(x)>0
3.- Cortes con el eje Y. Hacemos x=0.y =0
4.- Simetrias.
Como f(—x) = —xe Xy es distinta de f(x) y de — f(x), la funcién no presenta
simetria.
5.- Asintotas:

eVerticales: no tiene pues dom = R
eHorizontales:
limx.e* = 0.0 = o0

X—>00

- . . X _m - .

lim x.e¥ = —00.0(ind.) = lim — =—{(ind.) = lim =0.
X——00 x——00 @~ X [0'e) x——c0 —@ X

El eje X es asintota horizontal en el —oo.

crecimiento
decrecimiento
maximos
minimos
P)=e+xe=e’(x+1)=0—->x=-1
eSigno de la derivada: situamos sobre la recta los valores excluidos del dominio
y los valores que anulan a la derivada.

6.- Monotonia:

| —oo decrece | -1 | crece +oo |
(x) <0 £(x) >0
Tiene un minimoen (-1,-¢e%)
concava
7.- Curvatura: convexa

puntos de inflexion
’x)=e(x+l)+eX=e"(x+2)=0—>x=-2.
eSigno de la segunda derivada. Tomamos los puntos excluidos del dominio y los
valores que anulan a la segunda derivada.
‘ —oo convexan ‘ -2 ‘ concavalU +oo ‘
7 (x)<0 7 (x)>0
Tiene un punto de inflexionen (- 2, - 2.e"2)
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VN
y

8__

6__

4__

2__
X
R ; I

_2——

26. Dada la funcidn.
x24+x+1

fx) = x2+1
a) Calcula las asintotas de la funcidn.
b) Calcula los extremaos de la funcidn.

a) El dominio es R.
No tiene asintotas verticales.
x2+x+1
Im =71
No tiene asintotas oblicuas.

= 1 - tiene una asintota horizontaleny = 1

b)
F () = Cx+1DE*+1) —2x(x* +x+1)  2x® +2x+x* +1—2x% — 2x% — 2x
x - % + 1)?2 B &2+ 1)2
1—x x=1
(x2+1)2‘0_’{x=—1
—00 Decrece -1 crece 1 decrece +00
f(-2) <0 £7(0) > 0 £'(2) <0

1
La funcidn tiene un minimo en (—15)

3
La funcidn tiene un maximo en (1, E)

27. Determina los méaximos y minimos de la funcidn:
1+x
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El dominio de f(x) =R
—x? —2x x =0
— 0 5 {

f1e) = (1+x+x2)2
Estudiamos el signo de la derivada:

\ —oo  decrece \ -2 \ crece \ 0 \ decrece +00 \
(-3) <0 (-1)>0 (1)<0

En el punto (—2, ?) tenemos un minimo, y en (0, 1)un maximo.

28. Dada la funcidn f(x):

a) Determinar el valor de k para que la pendiente de la recta tangente a la funcidn a x = 0 tome
el valor 3.

b) Dado el valor de k calculado en el apartado a), estudiar los intervalos de crecimiento y de
decrecimiento.

keKX(1 4+ x2) — 2xe**  eKX(k — 2x + kx?
aA) m=f'(0)=3->f(x) = ( ) _ e )

CET O e
e3% , e3*(3 — 2x + 3x?)
b)f(X)=1+X2_)f(X)= (1 + x2)2 =0-e3*(B-2x+3x)=0-
e3* = 0,7 solucién , _
- {3 — 2%+ 3x2 = 0,3 solucién f'(x) > 0 - f(x)es creciente en R.

29. Determinar los intervalos de crecimiento y decrecimiento, los méaximos y minimos, los puntos de
inflexidn y los intervalos de concavidad y convexidad de la funcidn: f(x) = (x - 3)%.(x - 1)

Al ser una funcion polinémica el dominio es R.

x=3
f(x)=4(x-3)3.(x-1)+(x-3)*=(x-3)3.(5x-7)=0—- {x _7.
5
‘ —0 crece ‘ Z ‘ decrece ‘ 3 crece +00
5
f(x)>0 Maximo  f'(x)<0 Minimo f(x)>0
Mixi (7 8192)' L. 30
aximo C'3125 ; minimo (3, 0)
x=3
f’(x) =3(x-3)2(5x-7) +5(x-3)3=(x-3)2(20x-36)=0 - v=2
5

5
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F'(x) < 0 PL f(x)>0 £'(x) > 0
9 5184)

Punto de inflexion: (E’ﬁ

30. Se considera la funcidn f (x) = V1 + x + x2.

i) Determinar los extremaos relativos.
ii) Calcular: lil}l f(x); lim f(x); li{Ln f'(x); lim f'(x).
X—>+00 X—>—00 X—>+00 X—>—00

i) El dominio de f(x)es R.

f'(x) L 0o142x=0 !
X)) =———m—— = - X = > X =—
2V1+x+x2 2
—o0 decrece ‘ —_1 crece +00
2
f(x)<0 minimo f(x)>0
o n -1 3
La funcién tiene un minimo en =y

ii) lim f(x) = lim+y14+x+x? =4
X—+00 X—+00

lim f(x) = 1121 1+x+x%=+40
* * numeradory

denominador
tienen el
mismo grado

lim £ = i 1+ 2x _+00_d - 2_1
A TN s

numeradory

denominador
tienen el
mismo grado -2

1+2x —0 -
lim f'(x) = lim (ind.) = - = -1

X——00 x—>—00 /1 +x+ XZ - + o0

X
x2+1
a) Calcular limf(x)y lim f(x).

X—00 X—>—00

31. Se considera la funcidn f(x) =

b) Calcular los extremos relativos.
c) Haz un dibujo de la funcidn.

1.- Dominio: R

2.— Cortes con eje X. Hacemosy =0 — 1= 0-x=0

x% 4+
e Signo de la funcién: situamos sobre la recta los valores excluidos del
dominio y los cortes con en eje X.
—oo | 0 | +00 |
f(x)<0 f(x)>0

3.- Cortes con el eje Y. Hacemos x=0.y=0/1=0
El punto de corte con los ejes es el (0, 0).
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4.- Simetrias.

211 f(x),la funcidon presenta simetria respecto al origen.

Como f(—x) =
5.- Asintotas:
e Verticales: no tiene pues el dominio es R.
eHorizontales:
- X w .
)l(l_{goxz 1= g(md.) =0

I —* (ind
Ay = () =0
e Oblicuas no tiene.

Larectay = 0 es una asintota horizontal.

crecimiento
, ) decrecimiento
6.- Monotonia: s
— maximos
minimos

x2+1-2x%2 —x%2+4+1

+1?2 (@2 +1)7
e Signo de la derivada: situamos sobre la recta los valores excluidos del

dominio y los valores que anulan a la derivada.

=0 - —x?4+1=0->x=+1.

f(x) =

‘ —00 decrece ‘ -1 ‘ crece ‘ 1 ‘ decrece +o0 ‘
f(x)<0 f(x)>0 f(x)<0
La funcidn tiene un maximo en (1, %2) y un minimo en (- 1, - %2).
concava
7.- Curvatura: { convexa
puntos de inflexién
£ (x) = —2x(x* + 1)? = 2(x* + D2x(=x* + 1) =2x(x* +1) = 2.2x(=x* + 1)
a o2 + ) B G2 +1)°
—2x3 —2x +4x3 —4x  2x3 —6x 0 o 2% — 6% = 0 = X(2x% — 6) = 0
= = = d —_ = - —_ = -
G2+ D)2 Gar s =07 2% —6x= 0 x(x
x=0

Tlx2—6=0-x=4V3
e Signo de la segunda derivada. Tomamos los puntos excluidos del dominio

y los valores que anulan a la segunda derivada.

‘ —ooconvexa N ‘ -3 ‘ céncava U ‘ 0 ‘ convexa N ‘ V3 ‘ céncava U +oo ‘
f’(x) <0 f’(x)>0 f’(x) <0 f’(x) >0

3\ (3
En los puntos <—\/§, T) y (\/g, T) hay puntos de inflexion.
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RS2 @

o & & 0

32. Se considera la funcidn f(x) = Xt

x-1

a) Calcular limf(x) limf(x)y lin11f (x)
X—00 X—00 X—

b) Calcular los extremos relativos.

c) Representar |a funcidn.

1.- Dominio: R—{1}
2

2.— Cortes con eje X. Hacemosy =0 — =0-x=0

x —

e Signo de la funcidn: situamos sobre la recta los valores excluidos del
dominio y los cortes con en eje X.

| - 0] [ 1] +oo |
f(x)<0 f(x)<0 f(x)>0

3.- Cortes con el eje Y. Hacemos x=0.y=0/-1=0

El punto de corte con los ejes es el (0, 0).
4.- Simetrias.

Como el dominio no es simétrico, la funciéon no es simetrica.

5.- Asintotas:

2

X
eVerticales: lin} 150 — En x = 1 hay una asintota vertical.
x->1X —

e Horizontales: no tiene pues el grado del numerador > grado denominador.

X (00}
lim =—(ind.) = +o0
X—0o X — 1 (0]
x? —o0
lim =—{(ind.) = -
X—>—00 X —

e Oblicua:y=mx+n
2
2

f(x) — oS}
m = lim — = lim £=L = Jim > =—(ind) =1
Xx—00 X Xx—o X X—00 X4 — X 0 yzx+1
- . 2 - X m .
n = limf(x) — mx = lim —x = lim =—(ind) =1
X—00 X—0o X — X—0o X — 1 (ee]
crecimiento
, ) decrecimiento
6.- Monotonia: s
- maximos
minimos
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2x(x —1) —x? x?—2x

&= =" G-

_ 2 _ x=0
=0 - x 2x O—>{x:2.

e Signo de la derivada: situamos sobre la recta los valores excluidos del
dominio y los valores que anulan a la derivada.

| —0o0  crece \ 0 | decrece | 1 | decrece | 2 | crece  +o |
f(x)>0 f(x)<0 f(x)>0 f(x)<0
La funcién tiene un maximo en (0,0) y un minimo en (2, 4).
concava
7.- Curvatura: convexa

puntos de inflexion

(2x—=2).(x—1)?=2(x—1).(x* =2x) _ (2x—2).(x —1) — 2(x* — 2x)

(x —1)* (x—1)3
2x% — 2x — 2x 4+ 2 — 2x% + 4x 2

(x—1)3 G

fII(X) —

= 0 — A solucidn.

e Signo de la segunda derivada. Tomamos los puntos excluidos del dominio
y los valores que anulan a la segunda derivada.

| —oo convexa N 1| Céncava U 4oo |
P'(x) <0 7(x) > 0

La funcion no tiene puntos de inflexion.

n s e @

\ Lo (x+1)? .
33. Se considera la funcidn y = — Estudiarla y representarla.

X

El dominio es R.
2x+ DeX—eX(x+1)? 2x+2-x2-2x—-1 —x?+1

!

()2 " = = 0-x==1
‘ —00 decrece ‘ -1 ‘ crece ‘ 1 ‘ decrece +o0 ‘
f(x)<0 f(x)>0 f(x)<0

La funcién tiene un minimo en ( - 1, 0)
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4
La funcién tiene un maximo en (1, —)
e

_ —2xe¥—e¥(—x*+1) —2x+x*-1

’ (e¥)? ex =0-x=12
|~ céncavau | 1-—+7 | convexa N | 1+V2 | concavau +oo |
f'(x)>0 f'(x)<0 f'(x)>0

La funcion tiene un punto de inflexion en (1 -2, 0’52) y en (1 +4/2, 1’04)

o b & B

34. La recta y = 2x - | es una asintota oblicua de la funcidn f(x). Hallar el valor de k y, si cabe, los
extremos locales.

; _2x* -1
(x) = x+k
Cfx) . 2x%2-1
A.oblicua m:il_)rgT:g?ox2+kx:2
y=mx-+n . . 2x2 -1 . —2kx—1
n = limf(x) — mx = lim —2x = lim—— = -2k
X—00 X—00 x+k1 x>0 X+ Kk
y=2x-1n=-1-> -2k = —1—)k=§
1 2
2x2 —1 4X(X+7)—(2X —1) 2x?+2x+1
y = >y = = = 0 — Asol.real.
X+1 1y* 1y’
2 (x+2) (x+2)

La funcion no tiene extremos locales.

34. Calcula los méaximos y minimos relativos de la funcidn.
2x+1
f(x) =

xZ2+2x+3

Dominio:(x? + 2x + 3 = 0 no tiene sol.real.). D =R
) = 2.(x* +2x+3) —(2x+2).(2x+1)  -2x*—x+4
fi = (x% + 2x + 3)2 C(x2+2x+3)2

0-
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=) ~1+133
X=—5

-

_—1-v33
T
Estudiamos el signo de la funcién:
‘ —00 decrece ﬂ crece ‘ ﬂ ‘ Decrece 400 ‘
2 2
£(-3)<0 £(0) >0 F(3)<0
. - —1-+v33
La funcién tiene un minimo en —

36. Considerar la funcidn real definida en toda la recta real por:
; 3x2 -1
0 =12
a) Calcular f'(x) y f "(x) y dar los resultados completamente simplificados.
b) Determinar los méaximos y minimos de la funcidn f(x).

6x(x* +1)? — 2(x* + D2x(3x* — 1) _

£'(x) =

(x%2+1)*
P+ Dlex. (x*+ 1) —12x° +4x]  6x.(x* +1) —12x° +4x
B (x2 + 1)* B (x2+1)3 B
_6X° +6x—12x° +4x  —6x° + 10x
- x%2+1)3 T (x241)3
£ (x) = (—=18x% + 10)(x* + 1)° — 3(x* + 1)?2x(—6x> + 10x) _
o &2+ 1)° B
(2 +1)?[(—18x* + 10)(x* + 1) + 36x* — 60x?]
- xZz2+1)° a
_ (—18x* +10)(x* + 1) + 36x* — 60x*
B (x2+1)4 B
B —18x* — 18x2 + 10x? + 10 + 36x* — 60x? B 18x* — 68x% + 10
B (x2 + 1)* B (x2 4+ 1)*
Hallamos maximos y minimos:
r x=0
5
—6x° + 10x =13
(o) — _ 3 —
f(X)—(Xz_I_—l)3—O—>—6X +10x =0 -1
B 5
SE
—00  crece c decrece |0 crece c decrece +00
~J3 3
f(x)>0 f(x)<0 f(x)>0 f(x)<0

CARLOS ALCOVER GARAU. LICENCLADO EN CLENCIAS QUIMICAS (LB Y DIPLOMADO EX TECNOLOGIA DE ALIMENTOS (LAT.A.



ACADEMIA ALCOVER. PALMA DE MALLORCA

Mo, 59 5 9\ Minimo: (0. —1
aximos: 276 1Y\ 3716 inimo: (0, —1)

37. Se considera la funcidn f(x) = x|x]. Calcular |as ecuaciones y los dominios de las funciones f (x),
f'(x).f"'(x)if""'(x). Representarlas graficamente.

—x2 ;
f(x) = x|x| = { X SIX <0 pom = R, es derivable enx = 0
X six >0

L S .

—2x six <0 :
f'(x) = { ) Dom = R, no es derivable en x = 0
2x six >0 .
y
ol
ol
o
2l
‘ X
8 6 4 2 2 4 6 8
2l
4l
ol
ol

n _ _2 Si X < O _ _ 12 . _
f"(x) = { 9 six >0 Dom = R — {0} ya que f’(x) no es derivableen x = 0.

No es derivableenx = 0

nos e @ |

r _ 0 Si X < O _ _ 17 . _
" (x) = {0 six >0 Dom = R — {0} ya que f"'(x)no es derivable en x = 0

No es derivableenx = 0
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RS2 @

o & & 0

38. La recta y = 2x - 2 es una asintota oblicua de la funcién f(x). Calcular el valor de k y los extremos
relativos de esta funcidn.

2x%+1
f(x) = :
(x) x+k
(%)
i . m = lim —
Asintota oblicua:y = mx + n x-0 X
n = limf(x) — mx
X—>00
m =2
y=2x—2{n:_2
£ 2x% +1 o? 4 1
Y X) .. X+k_.X+_f. _
mEE T T T Ty T oM =2
_ o 2x%+1 Co2x2+1-2x2-2kx | 1-2kx
n = limf(x) — mx = lim —2x = lim = lim
X—00 x»o X+ K X—00 x+k x»o X+ K

(0]
= ;(ind) = —2k.Como n = —2,tenemos: —2k = -2,k = 1.

A x+D-2x+1)  4xP+4x—-2x" -1 2x*+4x—-1

!

(x+1)2 (x+1)2 T (x+1)?
—24+6 e
—2—16
X = ) 2 N .Tenemos un maximo en < ,—4 — 2\/8) y un mimimo en

2
—2++6 7V6 —12
=)

39. Dadas las funciones f(x) y g(x), calcula sus dominios, sus inversas, fof-!, gofy g ' g
2x—3

fo0 = Vx? =5yg(0) = 7=

VER VIDEO https://youtu.be/chVqgujHt7E

VER VIDEO https://youtu.be/V2Cv95UKIi4

f(x) = \/x2—5—>x2—520—>x2—5=0—>{X=\/g
x = —/5

.+ - s+
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Dom: (—o0, —V5) U (V5, +0)
f(x) = Vx2=5;x=4/y2 =5;x2 =y? =5,y =x? + 5;f 1(x) = +/x2 + 5

2x—3 1 1

1-3x’ 3
=23 BT -3y =2y—3x—3xy =2y —3;
B =T ¥ T 13y Y) = ey T X T OXy =Ly =

-3 —x
9y — — 2 v (D — I S — o1
2y—3xy=-3-xy-(-2-30=-3-xy=—"—7=8"(%
2
fof~t=[(F1)2— =\/(\/x2+5) —5=yx2+5-5=x
(_2-3 253
R T N ey
_3_2x—3 -3-(1-3x)—(2x—3)
1, 378 _ T-3x _ T—3x _xX_
B BT Ty 3gT , ,2x-3 —2.(1-39-3 (2x-3) 7
T—3x T—3x

40. Dadas las funciones f(x) y g(x), calcula sus dominios, sus inversas, fof-!, g-fy g -'-g
x—3

f() = In(x*) y g = T—

VER VIDEO https://youtu.be/92x20zrWt9M

VER VIDEO https://youtu.be/pSwHGTFOoCU

4. Dada la siguiente funcitn calcula a y b para que sea continua y represéntala para esos valores de ay
b.
ax?+bx+1 six< -1
Xx+2 si—-1<x<2
ax + 2b .
six>2

x—1
VER VIDEO https://youtu.be/mjFyou25fvl
VER VIDEO https://voutu.be/DNEbHCUTmMmWO

f(x) =

42. Dada la siguiente funcidn calcula a y b para que sea continua.
x?-2x+1

fx)=1 x—1
kx+3 six>1

VER VIDEO https://youtu.be/S1YnSnnM]DA

six<1

43. Calcula los siguientes limites y haz la interpretacion geométrica de los resultados.
X+ 2

x—1 x3 -1
VER VIDEO https://voutu.be/gcMO8UWyCmlI

44, Calcula los siguientes limites y haz la interpretacidn geométrica de los resultados.

CARLOS ALCOVER GARAU. LICENCLADO EN CLENCIAS QUIMICAS (LB Y DIPLOMADO EX TECNOLOGIA DE ALIMENTOS (LAT.A.


https://youtu.be/92x2ozrWt9M
https://youtu.be/pSwHGTFOoCU
https://youtu.be/mjFyou25fvI
https://youtu.be/DNEbHCUTmW0
https://youtu.be/S1YnSnnMJDA
https://youtu.be/qcMO8UWyCmI

ACADEMIA ALCOVER. PALMA DE MALLORCA

VER VIDEO https://youtu.be/7Lapw72vFiY

43, Halla las asintotas de las funciones siguientes y haz su interpretacitn geométrica.
£(x) = x2-x+1
A =513
VER VIDEO https://youtu.be /UccalmaB8fY
VER VIDEO https://youtu.be/jSELizzlb9A

b.f(x) = X1
X =323
VER VIDEO https://youtu.be /h3yLK5mdbn0

4B, Halla las asintotas de las funciones siguientes y haz su interpretacitn geométrica.

x3—-x+1
fx)=———
a.f(x) X+ 3
VER VIDEO https://voutu.be/rPZDDjn7N71
b. £(x) = x3-1
T =3

VER VIDEO https://voutu.be/H CYzwkazQA
VER VIDEO https://voutu.be/Cu]v mIfDz4

47. Representa las funciones siguientes:
a.f(x)=v1l—-x
VER VIDEO https://youtu.be/jSELizzlb9A
x+1
_Jx+2
bA=13  Gi—1<x<3

x2—-8x six>3
VER VIDEO https://voutu.be/oxVr3XAIPak

six< -1

48. Estudia la simetria de las funciones siguientes:

a.f(x) =x3-x

b.f(x) =21
2

c.f(x) =113

VER VIDEO https://youtu.be/]-7Yv7mEIHY

4. Estudia la simetria de las funciones siguientes:
a. f(x) = x4 - ¥

2
b.f(x) = Z 1
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cf® =g
X*+ X
VER VIDEO https://youtu.be/Z4htviGTNOY

al. Calcular aplicando la definicidn de derivada.
af(x)=x*+x+1
VER VIDEO https://youtu.be/689rpwP1MzM
X
b. f’(3) si f(X) = m
VER VIDEO https://youtu.be/P]XGs3ERaoo

al. Calcular aplicando la definicidn de derivada.
2
d. f(X) = X-l-_3

VER VIDEO https://voutu.be /tR7xWSmsxRs

b.f'(3)sif(x) = —x?—-x—-1
VER VIDEO https://yvoutu.be/z2xS]3SZbYo

2. Deriva y simplifica las siguientes funciones.
a.y=x4-3xd+ Ix? - 3x +

by =1 x2+1
y=In(—

c.y = (x2-1)e*
VER VIDEO https://youtu.be/yWyZPzrjNI0

3. Deriva y simplifica las siguientes funciones.

_x*+4
Y= 1
b.y =Inyx3 -1
cy =3¥x1

VER VIDEO https://voutu.be/9Pb8WsfwY-o

54. Hallar la recta tangente y la normalay =x2 - 3x +lenx=2.
VER VIDEO https://youtu.be/NZiV3SbTItE

55. Hallar la recta tangente y la normal a y = x%e* enx = 0.
VER VIDEO https://youtu.be/w--UEyOKLa0

56. Determinar los valores de a, b y ¢ para que la funcidn f(x) = x® + axZ + bx + c pase por el punto (1,
0), tenga un maximo relativa en x = - | y un minimo relativo en x = 0.
VER VIDEO https://youtu.be/SkclLsirwyl

57. JUNID 2012. La funcidn f(x) = x3 + pxZ + q tiene un valor minimo relativo igual a 7 en el. x = 3.
Determina los valoresde p y q.
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VER VIDEO https://youtu.be/aC4HNOetWIE

58. Estudia la monotonia y curvatura de la funcidn f(x) = x3 - Bx? + 1.
VER VIDEO https://youtu.be/ITErin65sF4

3. Estudia la monotonia y curvatura de la funcidn f(x).

2
f(x) = Z 1
VER VIDEO https://voutu.be/SYNeAoTFDw4

B0. Estudia la monotonia y curvatura de la funcidn f(x) = x* - 8x + 1.
VER VIDEO https://youtu.be/70fYCsI97K8

Bl. Estudia la monotonia y curvatura de la funcidn f(x).
£(x) = x2+1
Y=o

VER VIDEO https://youtu.be/u9Qp mtngh

B2. Estudia y representa la siguiente funcicn:

f(x) =3

VER VIDEO https://voutu.be/4NOrYusIMfo
VER VIDEO https://voutu.be/P3a3 LIiR]s

XZ

1

B3. Estudia y representa la siguiente funcidn:
X
0 =a—2

VER VIDEO https://voutu.be/4zgPoiasMwc
VER VIDEO https://voutu.be/TgGinUBFYzM
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