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OPCION A.

|. Discutir para que valor de a el sistema tiene solucidn distinta a la trivial.

mx+2y+z=0
4x+2my+mz=0
2x+(2m—-2)y+z=0

Resolverlo en el caso compatible indeterminado.
VER VIDEO https://youtu.be/4tLDdvikeLw

Se trata de un sistema 3x3 homogéneo, sus términos independientes son cero.

|A| = 0 - SISTEMA COMPATIBLE INDETERMINADO.

Sistema homogeneo. o x=0
|A| # 0 > S.C.D. - Solucién trivial > {y = 0
z=0

m 2 1

A=<4 2m m);|A|=2m2+4m+8m—8—4m—8—2m3+2m2=
2 2m—2 1

= —2m® +4m? +8m — 16 =0 > m? —2m? —4m +8 =0 {" 2%

Sim # + 2 el determinante de A es distinto de cero, por tanto, el sistema tiene

Unicamente solucion trivial.
Param =2 o m = - 2, el sistema tiene infinitas soluciones.

Lo resolvemos param = 2.

2x+2y+z=0 X=a
{4x+4y+22=O—>Zx+2y+z=0—>z=—2x—2y—>{y=b
2x+2y+z=0 z=—-2a—2b
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2. Determinar los valores de m para que los puntos A (1,2,0), B (0,3,-1), C (1.0.1) y D (-1, 2, m) sean
coplanarios y calcular la ecuacién general del plano que los contiene.
VER VIDEO https://youtu.be/7mi 4y]Hi k

AB| . . -1 1 -1
i {_ 0 coplanarlos.. , 2 1|l=2m=-24+4=0>m=-1
S%1 (# 0 no coplanarios. 2 0 m

AD
Sim #-1|A|# 0 — no son coplanarios. Sim = - 1, |[A| = 0 — son coplanarios.

x—1 y—-2 =z
0 -2 1
-2 0 -1

=0-2x—-2—-2y+4—-4z=0->x—-y—2z+1=0

3. Dada la funcidn f(x) = x3 - 3x? + 2x + | determinar el valor de c qué verifica que la pendiente de la

recta tangente de f(x) en x = ¢ es minima.
VER VIDEO httDS://Voutu.be/eFBKq;pCZaNA

La pendiente en x =ces m = f’(c)

Para que la pendiente sea minima se debe cumplir m’ = 0, es decir, f” (x) =0
f'(x)=3x2-6x+2,ym’'=f"(x) =6x-6=0->x=1->m"(1) = 6 > 0 confirma
un minimo.

. Haz un dibujo aproximado de las curvas y = ax - x“ y y = x - d indicando los puntos en gue se cortan.
&. Haz un dib do de | 3x - X2 3 indicando |

Calcula el rea del recinto limitado por ambas curvas.
VER VIDEO https://youtu.be/VCqwBG6]Z2U

Xx=-1

—>3X—X2=X—3—>X2—2x—3=0—>{
x=3

_ —
Resolver el sistemaz{y =3X—x
y=x—3

’ 3 32
J [3x —x2 —(X—3)]dX=J (=% + 2x + 3)dx = —-u?
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OPCION B.

1 0 1 1 0 -1
I.EalnulalamatrithalqueA-X+Bz=A-B.A=<1 1 0>yB= (1 1 1>

] 0 0 2 0 0 1
VER VIDEO https://youtu.be /VEf3s4ymUUI

AX + B2=AB; AX=AB-B%X=A"1(AB-B?)

N Y
A=<1 1 0>—>At=<0 1 0>—>AD]At= —|(1) o H (2’ -3 é

0 0 2 10 2 Lo At

2 0 -1 ) /2 (|)1 _01| ~lo o lo 1
3 et (31

1 0 -1\/1 0 -1 1 0 -2
BZ=<1 1 1)(1 1 1>=<2 1 1>
0 0 1/\0 0 1 0 0 1
1 0 1 1 0 -1 1 00
A-B=<1 1 0)-(1 1 1>=<2 1 0)
0 0 2 0 0 1 0 0 2
1 0 0 1 0 -2 0 0 2
AB—B2=<2 1 0)—(2 1 1>=<0 0 —1)
0 0 2 0 0 1 0 0 1

1 /2 0 -1 0 0 2 1/0 0 3
X=A—1-(AB—B2)=5- -2 2 1]-lo 0o -1 =5 0 0 -5
0 0 1 0 0 1 0 0 1

2. Calcular el punto simétrico del punto P (- 3, 1, - 7) respecto de la recta r.

+1_y—3_z+1
e

VER VIDEO https://voutu.be /H8w-aMZN7j4

.
1. Hallamos el plano que contiene a P y es perpendicular ar.
Pasa por (—3,1,—7) N {X +2y+2z+D=0
—-3+2:-1+2:-(-7)+D=0-D=15

“'{l ar— v, =n = (1,2,2)
mXx+2y+2z+15=0
2. Hallamos el punto M.
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x=-1+t —1+t+2B+2t)+2(-1+2t)+15=0
” r:{y=3+2t N —14+t+64+4t—24+4t4+15=0
z=-1+2t —18
mXx+2y+2z+15=0 t:T:_Z_)M:(_B‘_l’_S)
3. Hallamos P’
(—3+x
> =—-3->x=-3
ﬂ=M—>( 3L 7)+(X'y’z)=(—3,—1,—5)—>< —1+y=—1—>y=—3
2 2 2
-7 +z
- =—-5-z=-3

P' = (=3,—3,-3)

3. Demostrar que existe un dnico valor de x > 0 solucidn de la ecuacidn x? - e"* = 0.
VER VIDEO https://youtu.be/aPo0-yrhNQ4

Seaf(x) =x2-ex

X f(x)
-1 | negativo

0 | negativo

1 | positivo

f(x)es continua en [0,1]
" signo f(0) # signof(1)

Es decir, c es solucion positiva de la ecuacion x2 - e-x = 0.
2*. Supongamos que f(x) tiene dos soluciones positivas, cy d.

}Segﬁn el T.de Bolzano 3c € (0,1)/f(c) =0

f(x)es continua en [c, d] o
f(x)es derivable en (c,d) ; Segtn el T.de Rolle 3a € (0,1)/f'(a) = 0
f(c) =0=f(d)
Si x>0.esta
expresion es
siempre
positiva.

nunca cero
2 —-X ) —X P2 ok T
f(x) =x*-e* > f’'(x) = 2x+ e ¥ = 0,la conclusion ** no es valida, por tanto, la
suposicion * no es valida.
Del punto 1 se deduce que la ecuacidn tiene solucion. Del punto 2 se deduce que la
ecuacion no puede tener 2 soluciones. De los puntos 1y 2 deducimos que si tiene
solucién y no puede tener 2, entonces tiene solucién tnica.

& Resolver la siguiente integral.

Xx—2
f 5 dx
X“+x

VER VIDEO https://voutu.be /G440l19BVdA

fx—Zd _f X—2 d f(A+ B )d —fA(X+1)+BXd
X% +x x= x-(x+1)X X x+1 x= X% +x x
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1 1
=—2f—dx+3f dx = —2In|x| + 3In|x+ 1| + ¢
X x+1

Six=0->-2=A

x—z= MG D+Be- {GET TR g
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